На основании выборки объёма п найти точечную оценку неизвестного математического ожидания показательного распределения. Проверить несмещённость, состоятельность, эффективность. 
Решение.

Показательное распределение имеет плотность 
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Математическое ожидание задаётся формулой
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В качестве точечной оценки неизвестного математического ожидания примем выборочное среднее 
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Проверим несмещённость этой оценки, т.е. покажем, что математическое ожидание 
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 равно 
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. Т.к. каждая из величин выборки 
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 имеет показательное распределение, то и математическое ожидание каждой из величин 
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     (       оценка 
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 несмещённая.


Для установления состоятельности оценки 
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 воспользуемся следующей теоремой:
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Дисперсия случайной величины, распределённой по показательному закону, равна:
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Вычислим дисперсию 
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     (     оценка 
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 состоятельная.


Эффективной называют оценку, которая (при заданном объёме выборки п) имеет наименьшую возможную дисперсию.
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